Matematika
Erettségi-felvételi feladatok matematikabél (7), XI. évfolyam F7

(Emelt szintii érettségi elokészito)

UTASITAS A FELADATOK MEGOLDASAHOZ

Ugyeljen az attekinthetd, vilagos munkéara! Minden feladatnak csak egy megoldasa értékelhetd. Ha egy
megoldast, vagy abbdl egy részt athuz, az mindenképpen érvénytelennek tekintendd. Ha egy megoldast,
vagy abbol egy részt Gijrakezd, akkor csak a legutolso valtozat értékelhetd. A feladatokat tetszés szerinti
sorrendben oldhatja meg. Minden feladatnal kdzolje a részletszamitasokat is!

(EFFM 1974-76/41/1)
Oldja meg a kovetkezo egyenletet!

3\2 14 (x—-1)3

x(x; ) +%(x—2)(x+2)= 3

(AFGY 11/2419/3)
A k milyen értékeinél van az alabbi egyenletnek egy gyoke (két egyenld gyoke)?

2x2+ (k—9Dx+k*+3k+4=0.

(AFGY 11/2800/3)
Mutassa meg, hogy az alabbi egyenletnek nincs megoldasa!

1000 - 3/0,1 = 100*.

(ESZEV 2014.10/6)

Az egyenl6 oldali ABC haromszog 18 egység hosszisagu oldalait hat-hat egyenld részre osz-
tottuk, és az abra szerinti osztépontok Gsszekotésével megrajzoltuk a PQR haromszoget. Sza-
mitsa ki a PQR haromszog teriiletének pontos értékét!

C

(ESZEV-NY 2017.05/7)
Igazolja, hogy nincs olyan szabalyos n-szog, amelynek a belsé szogei n fokosak!

(ESZEV 2016.10/7)
Adott a valds szamok halmazan értelmezett f és g fliggvény:

f(x) =x%-2 és g(x) =10+ 10x — x2.

a) Oldja meg a valos szamok halmazan az |f(x) + g(x)| = 8 egyenl6tlenséget!
b) lgazolja, hogy a [2; 8] intervallumon az f és g fiiggvény is csak pozitiv értékeket vesz fel!

(ESZEV Minta (2) 2004.05/8)
Bontsa fel az n'? — n® — n* + 1 polinomot a lehetd legalacsonyabb fokszamu polinomok szor-
zatara!



Megoldasok:

(EFFM 1974-76/41/1)

Az egyenlet értelmezési tartomanya: x € R. Elvégezve a miiveleteket az egyenlet egyszerisitett
alakja: 6x = 12, melyb6l x = 2.

(AFGY 11/2419/3)
Az egyenletnek akkor lesz egy gyoke (két egyenld gyoke), ha az egyenlet diszkriminansa 0,
azaz (k — 9)%? — 8(k? + 3k + 4) = 0. Az egyenlet megoldasai: k; = —7 és k, = 1.

(AFGY 11/2800/3)
Mivel x a gyokkitevoben szerepel, ezért x > 2 egész szam lehet csak. Az egyenlet atalakita-

1
sokkal 10°7x = 10%* alakra hozhat6. Mivel a 10-es alapu exponenciélis fliggvény szigorGian
monoton, ezért 3 — i = 2x, melybdl x; =1 és x, = % A kezdeti feltételeket figyelembe véve
ezek a szdmok nem megoldasai az eredeti egyenletnek, melynek igy tehat nincs megoldasa.

(ESZEV 2014.10/6)
A CNM haromszog egy 6 egység oldalu szabdlyos haromszog, magassaga CG = gC F = 3+/3.

A PQMN trapéz magassaga: 6v3. PQR haromszog hasonld az MNR haromszoghdz mert
szogeik paronként egyenlOk (cstucsszogek, illetve valtoszogek), a hasonlésag aranya 2:1, igy

FR = 4+/3. A PQR haromszog teriilete 1243 _ 24+/3.

2

(ESZEV-NY 2017.05/7)
Egy ilyen n szdg belsd szogeinek dsszege fokban mérve n?, igy n? = (n — 2) - 180°, aholn €
N ésn = 3. Az egyenlet megoldasai nem egészek, tehat valoban nincs ilyen n-szog.

(ESZEV 2016.10/7) ty
a) Megoldando az [10x + 8| > 8 egyenlétlenség a valds szamok 607
halmazan. Az abszolutérték definicioja miatt 10x + 8 > 8 vagy 557
10x +8 < —8.Innen x > 0 vagy x < —1,6. 50+
b) Azf fiiggvény minimumhelye x = 0, a [2; 8] intervallumon szi- 451
goruan monoton novekvo, f(2) =2 (> 0). A g fiiggvény ma- 40!

ximumhelye x = 5, az adott intervallumon felvett legkisebb ér- .
téke g(2) = g(8) = 26 (> 0). Igy a fiiggvények az adott inter- 357
vallumon valoban csak pozitiv értékeket vesznek fel. (Megjegy- 30t
zés: grafikus indoklas is elfogadhat6. Lasd abra!) 25+
(ESZEV Minta (2) 2004.05/8) 2071
n2—nd —nt4+1=m-1D%2Mn+ 1202+ D2(n* + 1). 157
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