Fl 5 GYAKORLO FELADATSOR (15)
9. EVFOLYAM (EMELT SZINT)
1. FELADAT
Egy zeneiskola egyik évfolyaman haromféle hangszeren tanulnak a didkok (mindenki tanul
legalabb egy hangszeren). Hegediilni 32-en, zongorazni 36-an, fuvoldzni 28-an tanulnak. Ha-

rom hangszeren senki sem tanul. Azok szama, akik pontosan két hangszeren jatszanak 25, ko-
ziiliik hegediilni és zongorazni is tanulnak 8-an.

a) Hanyan tanulnak csak fuvolan?
b) Hanyan jarnak erre az évfolyamra?

2. FELADAT
Adjamegaz A ={x € N| (3x — 1)(x — 2)(x + 1) = 0} halmaz szamossagat!

3. FELADAT
Bizonyitsa be, hogy az alabbi kifejezés értéke fliggetlen x-t6l!
(1 2x—1) (3 1 ) iz_l
3x — 2 1-x) Y73
4. FELADAT

Bizonyitsa be, hogy az m? — 3m — 3 kifejezés oszthaté 5-tel, ha m olyan természetes szam,
amelyik 5-tel osztva 2-t ad maradékul!

5. FELADAT
Hatdrozza meg a szamrendszer x alapszdmat, ha 1220; = 63, !

6. FELADAT
Abrazolja, majd jellemezze (értelmezési tartomany, zérushely, sz€lséérték helye és értéke, mo-
notonitas, paritas, értékkészlet) az alabbi fliggvényeket!

a) f:[-4;2] > R, x+— x?+2x — 3. b) f(x) = |x+ 3| — |x—1].

7. FELADAT

A Huygens lirszonda 1997-ben indult, és tobb mint 7 éven keresztiil repiilt az {ir6n at, hogy
veégiil elérje céljat. Ezalatt tobb mint 1400 milli6 kilométert tett meg. Adja meg az lirszonda
altal megtett utat méterben, normalalak hasznalataval!

8. FELADAT
Legyenek A ={hétvégén sok a tanulnivald} és B ={moziba megyek} kijelentések.

a) Adja meg szovegesen az AVB ¢s az AAB formulédkat!

b) 1rja le logikai miiveletekkel a ,,Ha hétvégén nem sok a tanulnivalé, akkor moziba megyek”
kijelentést!

¢) Mi a (b) feladat kijelentésének logikai értéke, ha tudjuk, hogy hétvégén sok a tanulnivalod
¢€s moziba megyek?

9. FELADAT

Egy pénztargépben 6 rekesz van a fémpénzek: 5 forintosok, 10 forintosok, 20 forintosok, 50
forintosok, 100 forintosok €s 200 forintosok szamara. A pénztargép kezdetben iires, a vevok
sorban apropénzzel fizetnek.

a) Legkevesebb hany érme kell legyen a pénztarban, hogy valamelyik rekeszben biztosan le-
gyen legalabb kettd?

b) Legkevesebb hany érme kell legyen a pénztarban, hogy valamelyik rekeszben biztosan le-
gyen legalabb 117



Megolddasok:

1. FELADAT
a) Csak fuvolan 28 — (25 — 8) = 11-en tanulnak.
b) Az évfolyamra 32 + 36 + 28 — 25 = 71-en jarnak.

2. FELADAT
x = %; 2; —1. Mivel csak 2 € N, ezért A = {2}, azaz |A| = 1.

3. FELADAT
(1 _ 2x—1) . ( _ L) _ 3x—2—(2x-1) . 3(1-x)-1 _ x-1 02-3x _ x-1 3x-2 1
3x-2 1-x) 3x—-2 1-x  3x-2 1-x  3x-2 =x-1

azaz a kifejezés valoban fliggetlen x-t6l.

4. FELADAT

A feltétel szerint m = 5k + 2, ahol k € N. m? —=3m —3 =(5k+2)2-3(55k+2)—-3 =
25k? + 20k + 4 — 15k — 6 — 3 = 25k? + 5k — 5. Mivel a kifejezés minden tagja oszthato 5-
tel, ezért az egész kifejezés is, ami a bizonyitando6 allitas.

5. FELADAT
frjuk fel a szamokat helyiértékes alakban: 1-3% +2-3%2 +2-3 40 = 6x + 3. Innen x = 8,
azaz a keresett szamrendszer alapja 8.

6. FELADAT T xoxtezi-3

a) A figgvény teljes négyzetté alakitds utan abrazolhato: ’
x—x?+2x—3=(x+1)%-4. 5
Jellemzése: ET: x € [—4;2]. Zérushely: x; = —3 és {
x, = 1. Sz¢&Is6érték: minimum hely: x = —1, érték: y =
—4, maximum hely: x = —4 és 2, érték: y = 5. Monoto-
nitas: x € [—4; —1]-ban szigortian monoton csokkend,
x € [—1; 2]-ban szigortian monoton novekvé. Paritas: se
nem paros, se nem paratlan. EK: y € [—4; 5].

b) ET:x € R. Zérushely: x = —1. Szélséérték: minimum hely: x € ]—oo; —3], érték: y = —4,
maximum hely: x € [1; oo, érték: y = 4. Monotonitas: monoton novekvd. Paritas: se nem
péros, se nem paratlan. EK: y € [—4; 4].

f)=lx+3]—|x—1]

7. FELADAT
1,4-10% m.

8. FELADAT

a) AVB ={hétvégén sok a tanulnival6o vagy moziba megyek},
ANB ={hétvégén sok a tanulnivald és moziba megyek}.

b) -A = B.

c¢) 1 (azazigaz).

9. FELADAT
a) Legrosszabb esetben a 6 rekesz mindegyikében 1-1 pénzérme van (azaz 6 érme), igy 7 érme
esetén mar biztosan lesz olyan rekesz, ahol legalabb két érme van.

b) Legrosszabb esetben a 6 rekesz mindegyikében 10-10 pénzérme van (azaz 60 érme), igy 61
érme esetén mar biztosan lesz olyan rekesz, ahol legaldbb 11 érme van.




  A =  { x ∈ 𝐍   |    ( 3 x − 1 )  ( x − 2 )  ( x + 1 ) = 0 }


   ( 1 −   2 x − 1  3 x − 2 ) ∙  ( 3 −  1  1 − x ) ;                     x ≠  2 3 ; 1 .


    m 2 − 3 m − 3


   1220 3 =  63  x


  a )   f :  [ − 4 ; 2 ] → 𝐑 ,       x ⟼   x 2 + 2 x − 3 .                                         b )   f  ( x ) =  | x + 3 | −  | x − 1 |


  A =


  B =


  A ⋁ B


  A ⋀ B


  28 −  ( 25 − 8 ) = 11


  32 + 36 + 28 − 25 = 71


  x =  1 3 ; 2 ; − 1


  2 ∈ 𝐍


  A =  { 2 }


   | A | = 1


   ( 1 −   2 x − 1  3 x − 2 ) ∙  ( 3 −  1  1 − x ) =   3 x − 2 −  ( 2 x − 1 )  3 x − 2 ∙   3  ( 1 − x ) − 1  1 − x =   x − 1  3 x − 2 ∙   2 − 3 x  1 − x =   x − 1  3 x − 2 ∙   3 x − 2  x − 1 = 1


  m = 5 k + 2


  k ∈ 𝐍


    m 2 − 3 m − 3 =    ( 5 k + 2 ) 2 − 3  ( 5 k + 2 ) − 3 = 25   k 2 + 20 k + 4 − 15 k − 6 − 3 = 25   k 2 + 5 k − 5


  1 ∙  3 3 + 2 ∙  3 2 + 2 ∙ 3 + 0 = 6 x + 3


  x = 8


  x ⟼   x 2 + 2 x − 3 =    ( x + 1 ) 2 − 4


  x ∈  [ − 4 ; 2 ]


    x 1 = − 3


    x 2 = 1


  x = − 1


  y = − 4


  x = − 4


  2


  y = 5


  x ∈  [ − 4 ; − 1 ]


  x ∈  [ − 1 ; 2 ]


  y ∈  [ − 4 ; 5 ]


  x ∈ 𝐑


  x = − 1


  x ∈  ] − ∞ ; − 3 ]


  y = − 4


  x ∈  [ 1 ; ∞ [


  y = 4


  y ∈  [ − 4 ; 4 ]


  1 , 4 ∙  10 12


  A ⋁ B =


  A ⋀ B =


  ¬ A ⟹ B

