F 1 8 GYAKORLO FELADATSOR (18)
9. EVFOLYAM (EMELT SZINT)
1. FELADAT
Egy 35 f0s osztalyban harom nyelvet tanulnak, angolt, németet és franciat. Angolt 12-en, né-
metet 15-en, franciat szintén 15-en tanulnak. Azok szama, akik nem tanulnak egy nyelvet sem

feleannyi, azok szama pedig, akik mindharmat tanuljadk harmadannyi, a pontosan két nyelvet
tanulok szamanak. Hanyan nem tanulnak egy nyelvet sem az osztalyban?

2. FELADAT
Végezze el a kijelolt miiveleteket, majd a lehetséges dsszevonasokat!

(4x — 1D)(4x +1) —4(2x — 1)> — 2(8x — 1).

3. FELADAT
Egyszerisitse a kovetkezo algebrai tortet!
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4. FELADAT
Melyik az a tortszam, amelyikrél a kovetkezé harom dolgot tudjuk
a) értéke %;
b) szamlalojanak és nevezdjének Gsszege kétjegyli szam;
C) e kétjegyli szam egy természetes szam négyzete?
5. FELADAT
Bizonyitsa be, hogy az alabbi kifejezés oszthatd 12-vel!
2n3 — 2n, ahol n € N.
6. FELADAT
Milyen szamok irhatoak az X és Y helyére, hogy a 38X27Y szam oszthat6 legyen
a) 4-gyel,

b) 6-tal? Valaszait indokolja meg!

7. FELADAT
Abrazolja és jellemezze (értelmezési tartomany, zérushely, szélséérték helye és értéke, mono-
tonitas, paritas, értékkészlet) az alabbi fiiggvényeket!

a) f:[-1;7] » R, f(x) =%x2 —3x + 2,5. b) f(x) = |x| + 2x — 1.

8. FELADAT
Egy 8 f6s barati 6sszejovetelen egyesek kézfogassal koszontotték egymast. Lehetséges-e, hogy
minden jelenlévd kiilonbozd szamu emberrel fogott kezet? Indokolja véalaszat!

9. FELADAT
Dontse el, hogy az alabb felsoroltak koziil melyik mondat a tagadésa a kovetkezd allitasnak!

»Minden érettségi feladat egyszerii.”
A) Minden érettségi feladat bonyolult.
B) Van olyan érettségi feladat, ami nem egyszerti.

C) Sok érettségi feladat bonyolult.
D) Van olyan érettségi feladat, ami egyszerd.



Megolddasok:
1. FELADAT Osztaly (35)

Logikai-szita modszerével: A0z 5 B (15)
35=12+15+15— (x+3-5) + 2+ melybl x = 6.
Pontosan egy nyelvet igy 35 — (6 + 3 + 2) = 24 {6 tanul.

2. FELADAT
(Ax—1)Ax+1)—-4Q2x—-1)?-28x—1) =16x*—-1—
4(4x2 —4x+1)—16x+2=16x>—-1—16x2+16x — 4 —16x + 2 = —3.

3. FELADAT
1 1 1 1 x-1 x
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4. FELADAT

A feltétel szerint a szamlalo és a nevezd Osszege 2x + 5x = 7x, ahol x € N*, tovabba 7x =
16; 25; 36; 49; 64 vagy 81. Ezek koziil 7-tel a 49 oszthato, azaz x = 7, igy a keresett tort g.

5. FELADAT

2n3 —2n =2n(n?—1) = 2n(n+ 1)(n — 1). A kifejezés szorzatalakjabol lathatd, hogy az
egyik tényez6 oszthatd 2-vel. Mivel n(n + 1)(n — 1) harom szomszédos szam szorzata, ezért
az egyik paros és valamelyik 3-mal is oszthato, tehat a szorzatuk oszthat6 2-vel és 3-mal, azaz
oszthat6 6-tal. Igy az eredeti kifejezés biztosan oszthat6 2 - 6 = 12-vel is.

6. FELADAT
a) y = 2;6, az x pedig (az el6z6ektol fiiggetleniil) tetszéleges szamjegy lehet.

b) Egy szam akkor oszthat6 6-tal, ha oszthat6 2-vel és 3-mal. A 2-vel valo oszthatdsagi szabaly
miatt y = 0; 2; 4; 6; 8. A 3-mal val6 oszthatdsagi szabaly miatt, hay = 0 vagy 6, akkor x =
1;4;7,hay = 2 vagy 8, akkor x = 2;5; 8, hay = 4, akkor x = 0; 3; 6; 9.

~. FELADAT

a) ET: x € [—1;7]. Zérushely: x; = 1 és x, = 5. Széls6-
érték: minimum hely: x = 3, érték: y = —2, maximum
hely: x = =1 és 7, érték: y = 6. Monotonitas: x €
[—1; 3]-ban szigortian monoton csokkend, x € [3; 7]-
ban szigortian monoton ndvekvd. Paritds: se nem paros,
se nem paratlan. EK: y € [—2; 6].

f(x)=|x|+2x -1

b) ET: x € R. Zérushely: x=§. Szélsdérték: nincs. Mo- —% / N A e

notonitas: szigordan monoton névekvo. Paritas: se nem /
2

1 2
, , , =—-x?-3x+25
paros, se nem paratlan. EK: y € R. Fe)=gx =

8. FELADAT

Egy 8 csucst egyszerli grafban a csticsok foka a feltétel szerint 0, 1, 2, ..., 7 lehet. Viszont a 7-
edfoku cstics minden masikkal 6ssze van kotve, a 0-adfokuval is, ami ellentmondas. Vagyis
nincs ilyen graf, azaz nem lehetséges, hogy mindenki kiilonb6zd szamu emberrel fogott kezet.

9. FELADAT
B.



