| GYAKORLO FELADATSOR (23)

9. EVFOLYAM (EMELT SZINT)

1. FELADAT

Egy 90 féréhelyes szalloddban tobb programot is szerveztek az ott lakoknak a két tinnep kozott:
lehetett bowlingozni, varost nézni, és korcsolyazni is. A 90 vendégbdl 26-an vettek részt mind-
harom programon, 6-an egyiken sem. 36-an voltak varosnézésen és bowlingozni is, 34-en va-

rost nézni és korcsolyazni. Hanyan vettek részt csak a varosnézésen, ha ugyanannyian voltak
varost nézni, illetve bowlingozni, és nincs olyan, aki csak korcsolyazott?

2. FELADAT
Oldja meg az alabbi egyenleteket a valos szamok halmazan!
a) x3 —x%? —25x + 25 = 0. Dy (x+1)3—-(x—-22=0Bx—-1)2%-1.
3. FELADAT
Az a paraméter mely értékeinél van az alabbi egyenletnek 2-nél nagyobb gyoke?
X+ 2a
3 =4(x —a) + ax.
4. FELADAT

Az olyan primszamparokat, amelyek kiilonbsége 2, ikerprimeknek nevezziik. Igazolja, hogy
barmely két, haromnal nagyobb ikerprimszam Gsszege oszthatd 12-vel!

5. FELADAT
Zsebszamologép hasznélata nélkiil dontse el, hogy melyik szdm nagyobb és mennyivel az alab-
biak koziil! Megoldasat részletezze!
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6. FELADAT

Igazsagtablazat segitségével mutassa meg, hogy nincs olyan P és Q érték, amire hamis értéket
adnaa (P v Q) V =P kifejezés!

~. FELADAT

Adja meg a kovetkezd allitdsok logikai értékét (igaz vagy hamis)! Indokolja vélaszait!
A) A kettes szamrendszerben felirt 11100 szam tizes szamrendszerbeli alakja 56.

B) Ha egy szam oszthatd 3-mal és 9-cel, akkor oszthato 27-tel is.

C) Az egyjegyli négyzetszamok szorzata 36.

8. FELADAT
Egy konferencian az elhangzott eldaddsok utan a résztvevok 9 fos csoportokra oszlanak, hogy
megyvitassak a hallottakat. Akos a csoportokrdl a kovetkezdket allitotta:

= Van olyan csoport, ahol mindenki pontosan 7 embert ismert kordbban.

= Van olyan csoport, ahol pontosan 38 ismeretség volt korabban.

Déntse el, hogy lehet-e igaza Akosnak! Vélaszat indokolja!
9. FELADAT

a) Rajzoljon olyan 6 pontt 6sszefiiggd grafot, melyben a csucsok fokszamai: 4, 4, 2, 2, 3, 1.
b) Igazolja, hogy a fenti grafnak van nyilt Euler-vonala, majd adjon meg egy ilyen vonalat!



Megolddasok:

1. FELADAT Vendégek (90)

Jeldlje X a varosnézésen, illetve a bowlingozason résztvevék szamat. | V) B®
Ekkor csak varosnézésen x — 44 {6, bowlingozason de nem varosné-

zésen x — 36 0 vett részt. A Venn-diagram jeldléseit felhasznalva v
90=x—44+x—36+10+26+8+6,ezértx=60.igycsaka A .
varosnézésen 16 {6 vett részt. K

2. FELADAT

a) Szorzatta alakitds utan az egyenlet (x — 5)(x — 1)(x + 5) = 0 alaka, melybdl x; = —5,
Xy, = 1és X3 = 5

b) Az egyenleta 9x? — 9x + 9 = 9x2 — 6x alakra hozhatd, melybdl x = 3.

3. FELADAT

Az egyenlet megoldasa x =
14a
3a+11

14a
3a+11’

> 2, melybsl @ < —=vagy a > =,

haa # — % (a=-— % esetén ellentmondast kapunk). A fel-

tétel szerint

4. FELADAT

A feltétel szerint p(> 3) és p + 2 primszamok. Ebb6l kovetkezik, hogy p + 1 paros és oszthatd
3-mal, azaz oszthato 6-tal. p + p + 2 = 2p + 2 = 2(p + 1), azaz a kifejezés oszthatd 2- 6 =
12-vel, ami a bizonyitando6 allitas.

5. FELADAT
Mivel A = 1071 és B = 10723, ezért A nagyobb B-nél 108-nal.

6. FELADAT
Az igazsagtablazat utols6 oszlopabdl lathatjuk, hogy semmilyen P és Q értékre nem ad hamis
értéket a kifejezés.
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7. FELADAT

a) Hamis. 11100, = 30.
b) Hamis. Ellenpélda pl. a 9.
c) Hamis.0-1-4-9 =0. A(9)

8. FELADAT F(3) B(4)
a) Egy lehetséges graf:

b) A grafban pontosan két paratlan fokszamu csucs van, igy van nyilt D) c2)
Euler-vonala: D-B-A-E-F-B-C-A-F.

9. FELADAT b

Az elsd esetben az ismertségeket abrazolhatjuk egy olyan grafon, ahol minden pont fokszama
7. Ekkor a grafban a fokszamok 0sszege 63. Mivel egy grafban a fokszdmok 6sszege mindig
péros, ezért ebben az esetben Akosnak nem lehet igaza. A masodik esetben tudjuk, hogy egy 9
fos tarsasagban Gsszesen 36 ismertség allhat fenn. Ezért Akosnak nem lehet igaza.



